Corrigé

Exercice 1

a) xU[4;7]

b) xO[9; +oo]
c) xO]-4;0]
d xO[2; 9]

e) x]-oo; -1
f) xO]-3;6[

Exercice 2

a) Df=[-5;8].

b) f(-2) =6 eff(0) =5

c) L’unique antécédent de —2 ffagst 5.

Les antécédents de O gaont : 3 et 6.

7 n'admet aucun antécédent paur Df.

d) f est strictement croissante sur [-5 ; —2] et suigb

f est strictement décroissante sur [-2 ; 5].

e) Le maximum dd sur Df estfi(—2) = 6 et le minimum desur Df esf(5) = —2.
f) Tableau de variations :

X -5 -2 5 8
6 5
Variation
def |1 A W —2/
Exercice 3
f(x) = —2¥X — x +1.

1) 1) = —%5 f(=2) = 5.
2) (1) = -2 dond_A(L ; -2 Cf].

fa[2) = -3 /2 #— 4,41 don¢ B(2 ; — 4,41)1CH].
3) Onf(2) = -9 don@ n’est pas un antécédent de -5 pdr

Exercice 4
Soitf la fonction définie suR parf(x) = —%1 X+ 2 — 3.

1) A l'aide de la calculatrice, donner un tableau dkeurs dd(x) pour des valeurs deallant de
—2 a 8 avec un pas de 1.

20 -1 0 1 21 3 |4] 5 |6] 7 8

X
f(x) | -8 | 5.25| -3 | -1.25/ 0| 0.75]| 1| 0.75| 0 | -1.25| -3

2) Donner deux antécédents de 0fparet 6 sont deux antécédents de Ofpar
Vérifier par le calculOn calcul€ef(2) etf(6) et on trouve(2) = 0 etf(6) = 0.

Exercice 5

f(x) = —2(3x — 13.

1) Les antécédents de 4 gaont les solutions de I'équatiffx) = 4.

Or pour tout X1 R, f(x) < 0. Donc I'équatiori(x) = 4 n'a pas de solution dafs

| On en déduit que 4 n'a pas d’antécédent par

2) Les antécédents de —6 aont les solutions de I'équatifx) = —6.
On résout danB I'équationf(x) = —6.
f(x)=—6 - —2(3x—1j=-6

- (Bx-1f=3

o 3X—1=\/§0U3X—1=’q[§
- X:Moux-l_ 3

3 3

Les antécédents de —6 paont

1+4/3 13
— =

Exercice 6



1. Avecx=-2, l'algorithme renvoie la valeur 13.
2. fX)=(X-1f-H=—-&+1
3. Onrésouf(x) = —12071. on trouve = 2012.

Exercice 7

a) Faux ! caff est croissante sur [3 ;od.

b) Vrai! carf est décroissante sur [1 ; 3].

c) Vrai! carf est croissante surd ; 1] etf(1) = 7.

d) On ne peut pas savoir dan’est pas monotone suﬁg ; 5].

Exercice 8

f(x) = + 1.

a) f(-2) =5eff(1) =2.

Puisque -2 < 1 d(—2) >f(1) alorsf n’est pas croissante SBr

b) f(-1) =2 eff(2) = 5.
Puisque —1 < 2 d{-1) <f(2) alorsf n’est pas décroissante dRr

Ainsi f n’est ni croissante sutR et ni décroissante sulR doncf n’est pas monotone sulR.

Exercice 9
Deux fonctiond etg sont connues par leur
courbe®; et €4 ci-contre.
1) Donner I'ensemble de définition dle
Df =[-7 ; +oof

Pour chacune des équations et inéquations suivanfe®us expliqguerez votre démarche.

2) Résoudre graphiquement les équations :
a)f(x)=3;S={4; 3} b)f(x) =0 ;S = {4} ¢) f(x) = 6 ;Pas de solut
3) Résoudre graphiquement les inéquations :
a)f(x)<3;S=[-7;-4[0]3;+] b)f(X)>0;S=[-7;4]
4) Résoudre graphiqguement :
a)f(x)=g(x); S={4;-2} Db)f(X)<g(x);S=[7;-2[L]4;6]

Exercice 10

On donne la représentation graphique d’une fondtion _ £

ion.

1) Dresser son tableau de variation complet.

X

-3 -2 0 2 3
0 2 6 . —f/};,«
Variati dd P et
ariations \ B /' \ B / \ /f of

2) Encadreff(x) le plus précisément possible dans chacun des cas \ /
suivants : — % /
ayxOd[-3; 3] b)yxO[-1; 2] c)x0O[-3; 2].

a) Six [ [-3; 3] alors -5 f(x) < 6
b) Six U [- 1; 2]alors -k f(x) < 2
c) SixU[-3; 2] alors -5 f(x) < 2.

Exercice 11
La fonctionf est définie sur lintervalle [-3 ; 3] péx) =x° + X* — 4 — 4.
1. Alécran de la calculatrice la courbe représematief sur I'intervalle [-3 ; 3].




Les antécédents de O gaemblent étre -2 ; -1 et 2.
2. pour toutx OR, (¢ —4)Kk+ 1) =xC +x% — & — 4 =f(X).
3. f{X)=0= (¥-4)K+1)=0

- xX¥-4=00+1=0

e X¥=40ux=-1

= X=-20UX=20ux=-1.
S={2;-1,2}

Exercice 12
Soitf etg deux fonctions définies sl parf(x) = x*(2 — x)etg(x) = 2 — x.
1) On résout I'inéquatiof(x) > 0.
Pour cela, on dresse un tableau de sigrféiie
Valeurs d’annulation :
=0 x=0.

2-X=0e x=2.
D’ou le tableau de signe suivant :
X - 0 2 + oo
Na + 0 + +
2 X + + 0 -
f(x) + 0 + 0 —

L’ensemble des solutions de I'inéquati@x) >0 est S=]e ; 0[O ]0; 2].

2) On résout I'inéquatiof(x) < g(x).
On se ramene a une comparaison a 0.
f(x) <g(x) = X2 -x)<2-x

= X(2-X)-2-X<0
= (2-X0¢-1)<0
= (2-X)x-1)k+1)<0

On dresse un tableau de signes :

X - 00 -1 1 2 + 00
2 —X + + + 0 -
x-1 - - 0 + +
X+1 - 0 + + +
2-Xx-1)k+ 1) + 0 — 0o + 0 -

L'ensemble des solutions de l'inéquatigx) <g(x) estS=1]-1; 1[0]2; +oo[.



